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Drugi razred – A kategorija

Dokazati da kvadratne jednaqine ax2+bx+c = 0 i bx2+cx+a = 0,1.
a, b, c ∈ R, a 6= 0, b 6= 0, imaju zajedniqko rexeǌe ako i samo ako
va�i a3 + b3 + c3 = 3abc.

Neka je S podskup skupa realnih brojeva koji je zatvoren u odno-2.
su na mno�eǌe (to znaqi kad god su a, b ∈ S, onda je i a · b ∈ S).
Neka su T i U disjunktni podskupovi skupa S, qija je unija ceo
skup S. Poznato je da proizvod ma koja tri elementa skupa T
(ne obavezno razliqita) pripada skupu T i da prizvod ma koja
tri elementa iz U pripada skupu U . Dokazati da je bar jedan
od podskupova T i U zatvoren u odnosu na mno�eǌe.

Neka su a, b, c realni brojevi, takvi da je 0 < a 6 b 6 c. Dokazati3.
da va�i

(a + 3b)(b + 4c)(c + 2a) > 60abc.

Kada va�i jednakost?

Da li je mogu�e jednakostraniqni trougao stranice 3 razreza-4.
ti na 2003 disjunktna trougla, tako da svaki od ǌih ima sve
stranice ve�e od 1?

Krug k u taqkama P i Q dodiruje krake ugla ^pOq. Na5.
polupravoj Oq je data taqka X, tako da preseqna taqka Z kruga
k i prave PX razliqita od P polovi du� PX. Ako je Y preseq-
na taqka kruga k i prave OZ razliqita od Z, dokazati da je
PX ‖ QY .

Vreme za rad 240 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.
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U skupu realnih brojeva rexiti jednaqinu1.
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Neka je S podskup skupa realnih brojeva koji je zatvoren u odno-2.
su na mno�eǌe (to znaqi kad god su a, b ∈ S, onda je i a · b ∈ S).
Neka su T i U disjunktni podskupovi skupa S, qija je unija ceo
skup S. Poznato je da proizvod ma koja tri elementa skupa T (ne
obavezno razliqita) pripada skupu T i da prizvod ma koja tri
elementa iz U pripada skupu U . Dokazati da je bar jedan od
podskupova T i U zatvoren u odnosu na mno�eǌe.

Data je kvadratna jednaqina ax2+bx+c = 0, a, b, c ∈ R, a 6= 0. Ako3.
su oba rexeǌa jednaqine realna i pripadaju intervalu (0, 1),
dokazati da je a(2c + b) < 0.

U kru�ni odseqak kome odgovara centralni ugao od 120◦ upi-4.
san je kvadrat. Odrediti du�inu stranice kvadrata, ako je
polupreqnik kruga 2 +
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19.
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izraqunati ga.

Vreme za rad 240 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.


