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REPUBLIQKO TAKMIQEǋE IZ MATEMATIKE

29.03.2003.

Qetvrti razred – A kategorija

Na�i skup svih mogu�ih pozitivnih realnih brojeva V takvih1.
da postoji pravougli paralelepiped sa slede�im osobinama:
ǌegova zapremina je V , povrxina 18, a suma rastojaǌa od centra
do strana je 6.

Neka je p > 2 prost broj. Dokazati da je svaki delilac broja2.
2p − 1 oblika 2kp + 1 za neko prirodno k.

Neka je O centar opisane kru�nice, a T te�ixte trougla ABC,3.
koji nije jednakostraniqan. Dokazati da je OT normalna na
te�ixnu du� CC1 ako i samo ako za stranice trougla va�i
BC2 + CA2 = 2AB2.

Neka je n > 3, a a1, a2, . . . , an realni brojevi takvi da je a1 >4.
a2 > . . . > an > 0. Dokazati da va�i

a1a2a3 + a2a3a4 + . . . + an−2an−1an 6

(
a1 + a2 + . . . + an

3

)3

.

Kada va�i jednakost?

Na kru�nici je dato n taqaka. Nikoje tri du�i koje se dobijaju5.
spajaǌem ovih taqaka se ne seku u jednoj taqki unutar kruga.
Na koliko oblasti ove du�i dele krug?

Vreme za rad 240 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.
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Qetvrti razred – B kategorija

Na�i skup svih mogu�ih pozitivnih realnih brojeva V takvih1.
da postoji pravougli paralelepiped sa slede�im osobinama:
ǌegova zapremina je V , povrxina 18, a suma rastojaǌa od centra
do strana je 6.

Na�i lim
x→1

x(x2003 − 1)− 2003(x− 1)
(x− 1)2

.2.

Rexiti sistem3.

x− y + z = 6, x2 + y2 + z2 = 14, x3 − y3 + z3 = 36.

Odrediti taqku na elipsi
x2

8
+

y2

18
= 1 u prvom kvadrantu, takvu4.

da tangenta na elipsu u toj taqki gradi sa koordinatnim osama
trougao najmaǌe povrxine.

Dat je niz taqaka Ti(xi, yi) u xOy ravni, tako da je5.

x0 = 1, y0 = 0 i xn+1 =
√

3xn − yn, yn+1 = xn +
√

3yn za n > 0.

U kom kvadrantu se nalazi taqka T2003?

Vreme za rad 240 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.


