PEIIEILA 3AITATAKA
OIINIITNHCKO TAKMMNYEILE N3 MATEMATURE

28.01.2006.

Tpehu pazpen — A kareropuja

Pemutu cucrem jenmmauumna

logobx + log,y + logyz = 2
logsy + loggz + loggx = 2
log, 2 + logigxz + logi sy = 2.

Pewemwe: 360r mepuHMCAHOCTHU JOTApUTMa UMaMO I,Yy,z > 0. latu
CUCTEM jeTHAUMHA j€ €KBUBAJIEHTAH Ca CUCTEMOM

r/yz = 4
yWezr = 9
zy/ry = 16.
MHOemeM cBe TpH jemHakocTu nobujamo (ryz)? = 242 Tj. xyz = 24.

OmaBne m m3 TPETXOMHUX jeAHAUMHA JIAKO ce mobuja ma je x =
2/3,y=27/8 u z = 32/3.

Hahu cBe ypebene napose peasnnux 6pojesa (a,b) Takse na je

(a+ bi)?°%% = a — bi.

Pewewe: Axo yBememMo O3HaKy z = a + bi jenHaudmna mpeJsasu y
obmuk 22996 = z.  ¥Ysumajyhm Momyn JeBe M HeCHe CTpaHe Io-
oujamo [2]?°%6 = |z|. Cama mmamo mse moryhmoctu. Wmm je
|z| = 0, y koM cayuajy momasumo mo pemema zg = 0+ 0i, uau je
22995 =1 = |2| = 1. Y apyrom ciyuajy TMOMHOXEMMO obe CTpaHe

jenmaunne 22000 = 7 ca z uuMe HaBeneHA jemHAUMHA TpeNa3n y jel-

maunnay 22997 = zz, ommocHo jemmaummy 22°°7 = 1. Opasne mobu-
jaMo pelnema 2z = COS % + isin%“—(j; 3a k =1,2,...,2007. Ilakie

TPaKEHN! IIapOBU Cy €JIEMEHTU CKYIIa

2km . 2kmw

k=1.....2007}.
2007 ™ 2007 | )+ 2007}

{(0,0)} U {(cos

Axo crpanune Tpoyria 3aI0BoJbaBajy pesaamujy a —b=b—c >0
MOKa3aTU Aa APYTHU MO BEeJIWYMHU yrao He npenasm 60°. (M470)



Pewewe: Tlomro je a > b > ¢, npyru no Bequumau yrao je 3. Ilpema
KOCWUHYCHO] TEOPEMU BaKU:

cos 3 = = = —

9 9 a-+c
a® + c — b? @ e ( 2 ) 3<a+0)_1
2ac 2ac 8 4’

C a

| w

. a c . .
W3 mosmare Hejemnakoctu — + — > 2, mobujamo ma je cos( >
a

c
1 1
2 — 1= omakJyie ciaenu na je [ < 60°.

Heka je a + b+ ¢ = 1 u "era cy a,b,c ny:uHe cTpaHUIla TPOYIJIA.
Hokazaru na je a® +b% + % < %

Pewewe: W3 Kocunycre Teopeme ciemu a’ + b? + ¢ = 2abcos~y +
2bccosa + 2cacos f < 2(ab + bc + ca) mTo 3ajeqHO ca peranujoM
2(ab+bc+ca) = (a+b+c)? = (a®+0*>+ ) =1— (a® +b* + ¢?) naje
nejenmarocT a’ + b2 + ¢ <1 — (a? + b? + ¢?) exBUBaJIeTHY TPaKEHO]
Heje THAKOCTU.

(Tam. 34, ctp. 8)

[TocToje nu nmpupomau 6poOjeBU T,y U 2 3a KOje BAKU:

23 4yt = 257

Pewemwe: Ilorpasxkumo pememe y obmury z = 2P,y = 29 u z = 27
y3 momataHu yciaoB 3p = 4q. llocaemmu ycnoB Ham oMoryhyje ma
TpasKeHy jeqHAUYMHY CBEAEMO Ha jeHaumHy obmuka 2P 4 244 = 257
Tj. Ha jemmaunmy 2°Pt! = 257

Ilaxkne moBoJsbHO je Hahu pemema cuctema jemHauyuHa 3p = 4q u
3p+ 1 = 5r. IlpBa jemnaunna mMa O€CKOHAYHO MHOTIO pPeIIEHma P =
4t,q = 3t roe je t mpuponan 6poj. pyra jemHaumHa je 3aI0BOJHEHA
ako je 12t+1 = 5r Tj. ako je Hup. t = 5k + 2 3a HeKu TpUpoIaH OPOj
k. OmaBne mobujamMo 3a CBaku IpuUpomaH Opoj k pememe

g = 920k+8  _ oIBk+6 o 912k45



PEIIEILA 3AITATAKA
OIINIITNHCKO TAKMMNYEILE N3 MATEMATURE

28.01.2006.

Tpehu pazpen — B kareropuja

Pemutu cucrem jemmauumna

logobx + log,y + logyz = 2
logsy + loggz + loggx = 2
logyz + logigx + logigy = 2.

Pewewe: Buneru pememe ucror 3amaTtka 3a rpehu paspeny A rar-
eropuju (3amarak 1.).

Jemnaroctpanuuau tpoyrao ABC, crpanuie a, poTupa OKO ImpaBe
Koja canp:ku Teme A u mapasiesnna je BucuHU Kpo3 Teme B. V3pauy-

HATYW MOBPIIVHY U 3aIlPEMUHY NOOMjEHOT POTAIMOHOT TEJIA.
(Tan. 37, crp. 37, 111.2.)

Pewewe: Ananuzom ciauke 1 Buau ce ma je TpaskeHO POTAIMOHO TEJIO
NOOMjeHo TaKO MITO Ce U3 JeTHAKOCTPAHNYHE KYIIe TTOJIyITPEYHNKA OC-
HOBE @ McCede ABOCTPYKAa Kylla IMOJyHpedvHuKa ocHoBe a/2. Popmyie
3a MOBPIIMHY WM 3alpEMUHY jeTHAKOCTPAHUYHE KyIe Cca HOJIyIped-
HUKOM OCHOBE ' CY

3
P, =3r’r V. = gr?’w.

D

Cauxra 1.



Onasne ce nobuja pesyarar
3 3 3 3
P =3d’n VZ%(I?)T(—Q% (a) T V3 3

Axko cTpaHUIle TPOYTJIa 3aI0BOJHABAJY PeIaIl]y
a—b=b—c>0

OOKa3aTU Aa APYTU MO BeJIWYMHU yrao He mpesaasu 60°. (M470)
Pewewe: Bumeru pememe ucror 3anatka 3a Tpehu paspeny A rar-
eropuju (3amarak 3.).

4 3

OpeInTy CKyll pelera Hejennaunue sin® z + cos* z < 1

(Tan. 40, cTp. 56)

Pewewe: W3 jemmaxoctu sin*z + cos*z = (sin®z + cos?x)? —

2sin®zcos?z = 1 — Lsin®(2z) cnemu ma je maBemema mejenmaxocT

eKBUBAJIEHTHA ca 1 — %sin2(2x) < %. ITocne cpebuBama mobu-
jaMo HejeTHAUNHY % < sin?(22) OOHOCHO eKBUBAJICHTHY HejemHAU-

nHY ? < |sin(2z)|. OpaBme ce nobuja exkBUBAJeTHA peJsanuja

T+Hkr <2z < ?ﬂf + k7, k € 7 onarye ce mobuja M KOHAYHO PeEIIeHe

T k7 3r  km
-+ =<z —+ —,keZ
8+2 T 8+2 IS

Ha mrkoackoj Tabau cy ciuke npaBuiHOr 12-yriaa m npaBuiHOr 15-
yraa. Oba moJuroHa Cy ynmcaHa y KPY:KHUIE jeTHAKUX MOJIYIIPed-
Huka. AHa je oOum 12-yria moMHOMKMIIA Ca TOBPIUHOM 15-yria a
Mapuja je obum 15-yraa momMuO:kMIa ca moBpmuaoM 12-yraa. Koja
on ®mUX nBe je mobuaa Behu 6poj?

Pewemwe: Osznaummo ca Pjo moBpmmuy 12-yria a ca Pjs TOBpHIUHY
15-yrna. Cuauuno, meka je Q12 obum 12-yraa a O15 obum 15-yraa.
Anun 6poj je Oq2 - P15 a Mapujun 6poj je O15 - Pio. 3amarak je na
ce ymopene oBu OpojeBu, Tj. ma ce ymopemne OpojeBu

Pa3bujameM IOJIUIOHA HA JeJHAKOKPAKE TPOYIJIOBE JIAKO Ce HAJIA3U
nma je A= hi5/2u M = hi2/2 rne cy his = rcos{z u hip = rcos {5
Bucune oarosapajyhmx tpoyraosa. IlomTo cy Epamu oBUX jen-

HAKOKPAKUX TPOYIJIOBA jelHAKWU, 3akpbydyjemo na je A > M.



