PEIIEILA 3AITATAKA
OIINIITNHCKO TAKMMNYEILE N3 MATEMATURE
28.01.2006.

YerepTtH; pa3pen — A kareropuja

Heka je ¢ymrmuja f : R — R zamara ¢opmymnom f(x) = 3sinz +
4 cosx. OgpenuTu MAKCUMAJTIHY ¥ MUHUMAJHY BPEAHOCT OBEe (DYHKIIM-
je.

Pewewe 1: Youumo na je
3 . 4 .
flx) = 5(5 sinz + = cosz) = 5sin(z + «)

rae je a yrao oapeben ycmosom cosa = 3/5,sina =4/5,0 < a < 7/2.
OpnaBne ce onmax nobuja ma cy MakCUMyM (MUHUMYM) OBe (yHKIZje
5 (omHOoCHO —5).

Pewewe 2: Tlpsu uzson ¢pyuruuje f je f'(r) = 3cosz —4sinz. Hyne
M3BOJA Cy HyJe jenHadumse tgr = 3/4 u y HEKUM OJ OBUX Tavyaka
GyHEOMja OOCTIKE MAKCHUMAJHY & Y HEKMM MWHHMAJHY BPETHOCT
(oBme ce ocimamamo Ha mepruoandvHOCT GyHkuuje). Ako je tgxr = 3/4
OHIA ce TOoKa3yje ma cy oarosapajyhe BpemHOCTU CUHYCA U KOCU-
Hyca sinz = 3/5,cosx = 4/5 nnu sinx = —3/5,cosx = —4/5. OnaBne
3e 3aKpbyuyje Ja Cy MaKCUMyM X MUHUMYM ¢(yHEIUje f pemom b u
—5.

Hanomena: Mowxe ce aHanm3upaTy U OPYTY U3BOA (PYHKIUjE aIud
ce OIeT 3aK/bydak la je jemaH Ol JOKAJHUX MaKCUMyMa (MUHUMY-
Ma) U TI00ANHA MAKCUMYM (MUHUMYM) U3BOIY U3 IIE€PUOIUIHOCTU

dhyHEKOUTje.

Hahwu najBehy BpemnocT ¢yHKIUje

T n 1
2 4+9 22 —6x+21

+ cos 27w

fz) =

Ha nHTepBaady (0,+00). ( M375)

Pewemwe: TlocmaTpajMo mpBO CBe cabupke mojeanHavHO. Kako je

r 1 11
x2+9_x+%\2 9 6’

T
T

3ak/pydyjeMo na je HajBeha BpemHocT mpBOr cabupka %

NOCTUKE 38 * = 3, HOOK U3

1 OHa Ce

1 1
= < —
2 —6r+21  (z—3)24+12 12’




3aK/bydyjeMo na je HajBeha BpemHOCT APYror cabupka 1—12 u 1ma ce
ona noctwke 3a = 3. Hajseha Bpennoct tpeher cabupka je 1 u
OHa Cce MOCTWXKE 3a CBaKO nesiobpojHo z, ma u 3a x = 3. Ilakie,
HajBeha BpemHOCT (yHKIUje

x 1

— 2
f(z) :1;2+9+:1:2—6:1:+21+COS ™

Ha uaTepsaiy (0,400) je % + 1—12 +1= % U TOCTWKE ce 3a & = 3.

[IpernocraBumo ma cMo peasHy (QYHKIUjY 1 yBeau Ha cienehm
HAa4YMH

T, T>2,
Y(z) = 2, 1<z<2,
22, x < 1.

(a) Pemuru mejennauuny () < x;
(6) Peumrru jemmaumny o(x) + (1 —z) + ¢ (¢(z)) = 2. (M359)
Peweme:

(a) OuurnenHo, CKym pemema HejeJHaUYMHE je MOACKYN WHTep-
Basa (—o0, 1], ma pemasamo HejemHauumny 2z < z. Ilakie,
x € (—00,0).

(6) Ompennmo npso ¢yrrmuje (1 —x) n (¢ (x)). Ha ocroBy mare
nepuHUNUje QyHKIUje 1) nobujamo

l—2z, z<-1 dx, $<%
Y(l—z) = 2, -1<z<0 u @)= 2, <z
2—-2x, =0 T, T>2

Cama, jemHOCTaBHMM PaYyHOM MOJA3UMO IO pellema T €

[2,+00) U{0}.

Hahu cBe ¢ynrmuje f : R — R, TakBe ma 3a mpou3BOJbHE peajiHEe
6pojese = m y Bawu jemHaroct f(r—y) = f(z)+ f(y) — 2zy.
( M403)

Pewewe: Hera je x =y, Tama, Mo ycJIOBY 3aAaTKa, BAKUA j€THAKOCT

f(0) = f(z) + f(z) — 22°,

omaocHO f(x) =a*+%, rzme je a = f(0). Ao je z =y = 0, nobujamo
na je a = 2a, tj. a = 0. Hakxe, f(r) = 2? je jenuam kammagaT 3a
takBy ¢QyHEnujy. Hemocpemna mpoBepa mokasyje ma oBa (QyHKIUja
3a1CTa U 33J0BOJLABA HABENEHU YCJOB.

[TocToje nu mean mo3uTuBHU OPOjEBU T, Y, 2 32 KOje BAKU:
z? 4yt =25

Pewewe: Bumeru pememe mcrTor 3amaTra 3a 3. paspen y A kare-
ropuju (3amarak 5.).
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UerBpTH; pa3pen — b kareropuja

Pemutu cuctem jenmnauumna

logobx + log,y + logyz = 2
logsy + loggz + loggx = 2
log,z + logigz + logisy = 2.

Pewewe: Bunern pemen.e ucror 3anarka 3a tpehu paspeny A kar-
eropuju (3amarak 1.).

Heka je ¢ymrmuja f : R — R 3amara ¢opmymnom f(x) = 3sinz +
4 cosx. OapenuTu MAKCUMAJIHY ¥ MUHUMAJHY BPEAHOCT OB€ (DYHKIIN-
je.

Pewewe: Bumeru pememe mcrtor s3amatka 3a 4. paspem y A kare-
ropujy (3amarak 1.).

Hahwu BpemrocTy mapamerpa p 3a Koje jemmaumua x* — (3p+2)z2 +
p? = 0 UMa deTwpM peasHA pellemna Koja 00pa3yjy apUTMETHUKY

nporpecujy. (M332)

Pewewe: IlaTa jemnavwmna je OMKBaIpaTHA, Ia CYy HEHA pPelleHha CU-
METPUYHA Y OJHOCY Ha KOOPAWHAHTHU MOYETaK, a KAaKO W 00pa3y]y
ApUTMETUUKY MTPOTPECU]jy, OHa Cy ODJIMKA

VRV
2 2 2 2

Axo yBememo cmeny t = x? mosasHa jemHaumHa mocTaje t2—(3p+2)t+

p? =0, u pemema oBe jefHAUMHE Cy 1] = %dQ u ty = %dQ. Cana,
nomohy BumeroBux ¢popmyia 3a KBaJapaTHe jeTHAYWHE HOOMjaMO
1 9 1 9
—d? 4 2d* =3p+2, —d®-—d® =y’
171 L

OJHOCHO

5 9
Sd? =3p+2, —d*=p’
5 p+2, ¢ p

W3 nperxonue nse jemnauune nobujamo 9p+6 = 10|p|, ma cy Tpaskene

BpEIHOCTHU 3a mapameTrap p OpojeBu 6 u —1—69.

Hahwu majBehy Bpemnoct dyHKIUje



€T 1
— 2
f(z) :z:2+9+372—6:c+21+cos e

Ha nHTepBaay (0,+00). ( M375)
Pewewe: Bumeru pememe mctor 3amatka 3a 4. paspem y A kare-

ropuju (3amarak 2.).

[IpernocTraBuMo na cMoO peadHy (GYHKIUjy ¢ yBeau Ha ciaexehwm
HA4YWH

T, T>2,
P(x) = 2, 1<xz<2,
2¢, x < 1.

(a) Peumnru mejennaunny () < x;
(0) Pemnru jemuauwny ¢ (z) + (1 —x) +¥(¢¥(z)) = 2. (M359)

Pewewe: Bumeru pememe mcrtor 3amatka 3a 4. paspem y A kare-
ropuju (3amarak 3.).



