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Drugi razred – A kategorija

Krug upisan u trougao ABC dodiruje stranice BC, CA, AB re-1.
dom u taqkama D, E, F . Prava AD seqe upisani krug trougla
ABC jox u taqki Q. Dokazati da prava EQ prolazi kroz sre-
dixte du�i AF ako i samo ako je AC = BC.

Neka je S skup kompleksnih brojeva definisan sa:2.

S = {z ∈ C| |z +
1
z
| = 1}.

(a) Na�i najve�u mogu�u vrednost modula |z|, ako je z ∈ S;
(b) Na�i najmaǌu mogu�u vrednost modula |z|, ako je z ∈ S.

Rexiti jednaqinu x5 = y5 + 3y4 + 8y2 + 5y + 1 u celim brojevima.3.

Neka je P (x) polinom sa celobrojnim koeficientima. Ako za4.
neke razliqite cele brojeve a i b va�i P (a) · P (b) = −(a − b)2,
dokazati da je P (a) + P (b) = 0.

Mogu li se poǉa kvadrata 5×5 prekriti pravougaonicima 2×35.
tako da svako poǉe kvadrata bude prekriveno isti broj puta?

Vreme za rad 240 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.
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Drugi razred – B kategorija

Ravan je razlo�ena na jediniqne kvadrate tako da formira1.
beskonaqnu xahovsku tablu. Upisati u svaki kvadrat po jedan
od brojeva 1, 2, 3, 4, 5 tako da u svakih pet horizontalno, ver-
tikalno ili dijagonalno susednih kvadrata budu upisani svi
ovi brojevi?

Neka je CD visina pravouglog trougla ABC (ugao kod temena C2.
je 90◦). Ako je K taqka ravni tog trougla takva da je AK = AC,
dokazati da je preqnik kru�nice opisane oko trougla ABK koji
sadr�i taqku A normalan na DK.

Neka je f(x) = x2 − (α + β)x + αβ kvadratna funkcija, gde su3.
α i β neki (ne obavezno razliqiti) prirodni brojevi. Koliko
realnih i razliqitih nula ima jednaqina

f(f(f(x))) = 0 ?

Za svaki prirodan broj obele�imo sa xn broj koji se dobija4.
uzastopnim zapisivaǌem prirodnih brojeva od 1 do n (npr. x15 =
123456789101112131415). Odrediti sve prirodne brojeve n za koje
27 deli x2

n + xn − 2.

Odrediti sve realne brojeve x > 1 za koje je taqna nejednakost5.

log2(log4 x) + log4(log2 x) 6 2.

Vreme za rad 240 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


