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Tre�i razred – A kategorija

U trouglu ABC u kome je AB 6= AC, upisani krug sa centrom S1.
dodiruje stranice BC,CA i AB redom u taqkama D, E i F . Pra-
va EF seqe pravu BC u P . Dokazati da je prava PS normalna
na pravu AD.

U trouglu ABC je AB = AC < BC. Neka je D taqka na2.
polupravoj AB, tako da je AD = BC. Ako je ^BCA = 4 · ^DCB
odrediti mogu�e vrednosti za ^ABC.

Neka su a i n prirodni brojevi, a > 1, takvi da n deli an − 1.3.
Dokazati da tada (a− 1)n deli an − 1.

U grupi ǉudi svaki qovek ima taqno tri poznanika. Dokazati4.
da je mogu�e smestiti sve ǉude iz te grupe u dve prostorije
tako da svaki qovek ima najvixe jednog poznanika u prostoriji
u kojoj se nalazi.

Odrediti minimalnu vrednost izraza x4+y4+z4

x+y+z uz ograniqeǌa5.

min{x(y2+z2), y(z2+x2), z(x2+y2)} > 1+xyz, x > 0, y > 0, z > 0.

Vreme za rad 240 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.
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Tre�i razred – B kategorija

Dvoqlana particija skupa P = {1, 2, . . . , n} je par {A,B} nepraznih1.
podskupova od P takvih da je P = A ∪ B i A ∩ B = ∅ (partici-
je {A,B} i {B,A} se smatraju jednakim). Dokazati da je broj
dvoqlanih particija skupa P jednak 2n−1 − 1.

Prava p koja je paralelna stranici AB datog trougla ABC i2.
polovi stranicu BC seqe simetralu s ugla ABC u taqki T . Ako
je O centar upisanog kruga datog trougla, dokazati da je

^OCT =
1
2
^BAC.

Dokazati da jednaqina x + cos x = 1 ima taqno jedno rexeǌe u3.
skupu realnih brojeva.

Na�i bar jednu nekonstantnu funkciju f : R −→ R koja zadovo-4.
ǉava uslov:

f(x + 2) + f(x) = f(x + 1) za svako x ∈ R.

α, β, γ su oxtri uglovi koje dijagonala kvadra ABCDA1B1C1D15.
gradi redom sa ivicama AA1, AB i AD. Dokazati nejednakost

α + β + γ < π.

Vreme za rad 240 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


