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Qetvrti razred – A kategorija

Kod jednakokrakog trougla ABC je AB = BC i ∠ABC = 30◦.1.
Taqka D pripada stranici BC trougla tako da je AC : BD =

√
2.

Izraqunati ugao ∠DAC.

Ako su X, Y i Z taqke na stranicama BC, CA i AB trougla2.
ABC, takve da je 4XY Z ∼ 4ABC (^X = ^A, ^Y = ^B), dokaza-
ti da se ortocentar trougla XY Z i centar opisanog kruga
trougla ABC poklapaju.

Dokazati da postoji polinom oblika xn+2007xn−1+· · · koji deli3.
polinom xm − 1 za neko m ∈ N.

Neka je n ∈ N dati neparan prirodan broj ve�i od 1. Dokazati4.
da se svaki prirodan broj l ∈ N, 1 ≤ l ≤ n mo�e predstaviti
kao zbir ili razlika dva prirodna broja koji su maǌi od n i
uzajamno prosti sa n.

Koliko najvixe lovaca mo�e da se stavi na xahovsku tablu5.
dimenzija m × n tako da ni jedan od ǌih ne tuqe vixe od dva
druga lovca.

Napomena: Lovac tuqe figuru koja je na istoj dijagonali i
koja nije zakloǌena nekom drugom figurom.

Vreme za rad 240 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.
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Dvoqlana particija skupa P = {1, 2, . . . , n} je par {A,B} nepraznih1.
podskupova od P takvih da je P = A ∪ B i A ∩ B = ∅ (partici-
je {A,B} i {B,A} se smatraju jednakim). Dokazati da je broj
dvoqlanih particija skupa P jednak 2n−1 − 1.

U trouglu ABC va�e relacije AB = AC < BC. Neka je D taqka2.
na polupravoj AB takva da je AD = BC. Odrediti vrednost
ugla ^ABC ako se zna da je ^BCA = 4 · ^DCB.

Neka su a i b prirodni brojevi takvi da je a · b = 1020 i zna se3.
da a deli b2, b2 deli a3, a3 deli b4, b4 deli a5 itd., a2n−1 | b2n i
b2n | a2n+1 za sve n ∈ N. Dokazati da je a = b.

Dat je polinom P (x) = ax3 + bx2 + cx + d sa celobrojnim koe-4.
ficijentima. Ako je a·d neparan a b·c paran broj, pokazati da je
bar jedna nula polinoma P (x) iracionalna. Pokazati primerom
da analogno tvr�eǌe ne va�i ako je a · d paran a b · c neparan
broj?

Odrediti maksimalnu vrednost koju mo�e imati povrxina nor-5.
malne projekcije pravilnog tetraedra ivice a na proizvoǉnu
ravan.

Vreme za rad 240 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


