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Prvi razred – A kategorija

Koliko ima jednakokrakih trapeza sa celobrojnim stranicama1.
qiji je obim 2004?
(Trapez je qetvorougao koji ima taqno dve paralelne stranice!)

Neka je 4ABC jednakokraki trougao sa AB = AC. Data je taqka2.
D na stranici AC, takva da je CD = 2AD i taqka P na du�i
BD. Ako je ^APC = 90◦, dokazati da je ^ABP = ^PCB.

Neka su A1, A2, . . . , A501 proizvoǉne, me�usobno razliqite taqke3.
u ravni. Dokazati da na bilo kojoj kru�nici polupreqnika 4
postoji taqka M za koju je ispuǌeno da je zbir du�ina du�i
MA1,MA2, . . . ,MA501 ve�i ili jednak 2004.

Za realne brojeve a i b dokazati slede�u nejednakost:4.

a(1 + b2) + b(1 + a2) 6 (1 + a2)(1 + b2).

Na tabli je napisano 2005 jedinica. Dozvoǉeno nam je da iz-5.
brixemo dva od zapisanih brojeva i umesto ǌih napixemo qet-
vrtinu ǌihove sume. Ovaj postupak ponavǉamo dok na tabli ne
ostane samo jedan broj. Dokazati da posledǌi preostali broj
nije maǌi od 1/2005.

Vreme za rad 240 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.
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19.03.2005.

Prvi razred – B kategorija

Koliko ima jednakokrakih trapeza sa celobrojnim stranicama1.
qiji je obim 2004?
(Trapez je qetvorougao koji ima taqno dve paralelne stranice!)

Neka su A1, B1, C1 redom preseqne taqke simetrala unutraxǌih2.
uglova iz temena A,B,C trougla 4ABC sa opisanim krugom oko
trougla 4ABC. Dokazati da je centar upisanog kruga trougla
4ABC ortocentar trougla 4A1B1C1.

Neka su a, b i c razliqiti celi brojevi. Pokazati da je i3.

m =
a3(b2 − c2) + b3(c2 − a2) + c3(a2 − b2)

a2(b− c) + b2(c− a) + c2(a− b)

tako�e ceo.

Dokazati da se broj4.
11...11︸ ︷︷ ︸

2005

22...22︸ ︷︷ ︸
2005

mo�e napisati kao proizvod dva uzastopna prirodna broja.

Kvadrat 2 × 2 podeǉen je na 4 kvadrati�a 1 × 1. Svaki od5.
kvadrati�a je obojen crvenom, plavom ili belom bojom.
a) Koliko ima razliqitih bojeǌa?
b) Koliko ima razliqitih bojeǌa u kojima se sve tri boje po-
javǉuju?

Vreme za rad 240 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.


