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Drugi razred – A kategorija

Neka su a, b, c prirodni brojevi takvi da je1.

1
a

+
1
b

=
1
c
.

Ako je d najve�i zajedniqki delilac brojeva a, b, c, dokazati da
je abcd potpun kvadrat.

Neka je H ortocentar oxtrouglog trougla 4ABC. Na du�i-2.
ma BH i CH odre�ene su taqke B1 i C1 takve da je ^AB1C =
^AC1B = 90◦. Dokazati da je AB1 = AC1.

Neka je P taqka unutar oxtrouglog trougla 4ABC, AC < BC,3.
takva da je ^PAC = ^PBC. Prava CP seqe AB u taqki D.

Dokazati da je
AD

DB
<

AC2

CB2
.

Data su 2 kvadratna polinoma sa realnim koeficijentima,4.

P1(x) = x2 + a1x + b1 i P2(x) = x2 + a2x + b2,

pri qemu va�i:

(b1 − b2)2 + (a1 − a2)(a1b2 − a2b1) < 0.

Dokazati da tada oba polinoma imaju realne korene i da se
izme�u dva korena svakog od tih polinoma nalazi koren onog
drugog.

Koliko ima permutacija π skupa {1, 2, . . . , n} takvih da je proiz-5.
vod (π1 − 1)(π2 − 2) . . . (πn − n) neparan broj?

Vreme za rad 240 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.
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Drugi razred – B kategorija

Dokazati da je broj1.
1 000 . . . 00︸ ︷︷ ︸
22004+21000−1

1

slo�en.

Neka je H ortocentar oxtrouglog trougla 4ABC. Na du�ima2.
BH i CH odre�ene su taqke B1 i C1 takve da je

^AB1C = ^AC1B = 90◦.

Dokazati da je AB1 = AC1.

Realni brojevi x i y zadovoǉavaju sistem jednakosti3.

x + y +
x

y
= 10

x(x + y)
y

= 20 .

Prona�ite sumu svih mogu�ih vrednosti izraza x + y.

Rexiti nejednaqinu4. √
4x− x2 − 3 >

√
x2 − 7x + 12−

√
x2 − 5x + 6.

Dokazati da za sve prirodne brojeve n va�i5.

3√n + 1 + 3√n− 1 < 2 3√n.

Vreme za rad 240 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.


