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Qetvrti razred – A kategorija

Neka su a, b ∈ Z i za svako n ∈ N broj a · 2n + b je potpun kvadrat.1.
Dokazati da je a = 0.

U krug k je upisan xestougao ABCDEF , pri qemu su stranice2.
AB, CD i EF jednake polupreqniku kruga k. Dokazati da sre-
dixta preostale tri stranice predstavǉaju vrhove jednakos-
traniqnog trougla.

Ako su 1 = d1 < d2 < . . . < dk = n svi delioci prirodnog broja3.
n > 1, dokazati da je

d1 + d2 + . . . + dk > k
√

n.

Niz {ai} zadat je rekurentno:4.

a1 = a2 = 1, an+2 =
a2

n+1 + 2
an

, za n > 1.

Dokazati da su svi qlanovi tog niza celi brojevi.

Dat je jediniqni krug i u ǌemu 800 taqaka, od kojih nijedna nije5.
centar kruga. Poznato je da se me�u datim taqkama ne nalaze
3 kolinearne. Dokazati da mala Angelina mo�e na�i kru�ni
iseqak od 45◦ koji sadr�i taqno 100 taqaka. Mala Angelina ne
sme da seqe krug po pravama koje sadr�e neku od datih taqaka.

Vreme za rad 240 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.
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Qetvrti razred – B kategorija

Rexiti nejednaqinu
√

5− 2 sin
x

6
> 6 sin

x

6
− 1.1.

Dokazati da je2.

lim
n→∞

(
1
2
· 3
4
· . . . · 2n− 1

2n

)
= 0.

Ako su 1 = d1 < d2 < . . . < dk = n svi delioci prirodnog broja3.
n > 1, dokazati da je

d1 + d2 + . . . + dk > k
√

n.

Dokazati nejednakost:4.

1√
1

+
1√
2

+
1√
3

+ . . . +
1√
n

>
√

n, n ∈ N.

Izraqunati povrxinu pravilne qetvorostrane prizme zapremi-5.
ne V =

√
3 kod koje je zbir du�ina svih ivica najmaǌi.

Vreme za rad 240 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.


