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Drugi razred – A kategorija

Na dijagonali AC romba ABCD izabrana je proizvoǉna taqka1.
E razliqita od A i C. Neka su N i M taqke pravih AB i BC,
redom, takve da je AE = NE i CE = ME, a K preseqna taqka
pravih AM i CN . Dokazati da taqke K,E i D pripadaju jednoj
pravoj.

Na�i sve brojeve b ∈ N za koje postoji a ∈ N tako da2.
b | a2 + 1 i b | a3 − 1.

Neka su x, y i z nenegativni realni brojevi koji zadovoǉavaju3.
x+ y+ z = 1. Na�i najmaǌu mogu�u vrednost izraza x+ y2 + z2.
Rexiti jednaqinu 4√x+ 4√17− x = 3.4.

Komarac se nalazi u doǌem levom uglu pravougaone tablice5.
formata 2003×2004. Komarac leti iznad ove tablice na slede�i
naqin: kada poleti iz nekog poǉa i preleti 99 poǉa, on sleti na
100-to da se odmori (linija kojom se komarac kre�e ne mora da
bude prava linija, mo�e biti i izlomǉena i sme da seqe samu
sebe, ali svaki ”korak” komarca mora biti paralelan ivicama
tablice). Zatim komarac ponovo pole�e sa tog poǉa, prele�e
preko 99 poǉa i sle�e na 100-to... Da li komarac mo�e sleteti
u gorǌi desni ugao?

Vreme za rad 180 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.
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Drugi razred – B kategorija

U pravouglom trouglu 4ABC (^ACB = 90◦) konstruisana je1.
visina CD. Simetrala ugla ^CAB seqe pravu CD u taqki P , a
simetrala ugla ^BCD seqe pravu BD u taqki Q. Dokazati da
je PQ ‖ BC.

Ispitati da li kvadratna jednaqina2.
(a2 + b2 + c2)x2 + 2(a+ b+ c)x+ 3 = 0,

gde su a, b, c ∈ R, a2 + b2 + c2 6= 0, mo�e imati realne i razliqite
korene.

Rexiti jednaqinu
√

4x2 − 4x+ 1− |3x− 2| − 3x = 1.3.

Data je jednaqina (a − 1)x2 − (a + 1)x + 2a − 1 = 0, pri qemu je4.
a 6= 1. Na�i sve vrednosti parametra b za koje izraz

(x1 − b)(x2 − b)
ne zavisi od a, pri qemu su x1 i x2 koreni date jednaqine.

Dokazati da je broj 212 + 59 slo�en.5.

Vreme za rad 180 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.


