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Tre�i razred – A kategorija

Jediniqni kvadrat je podeǉen na pravougle trouglove. (Trou-1.
glovi nemaju zajedniqkih unutraxǌih taqaka.) Neka je S zbir
hipotenuza svih tih trouglova. Dokazati da je S > 2

√
2. Kada

va�i jednakost?

a) Ako je x ≡ y (mod p) onda je i xp ≡ yp (mod p2). Dokazati.2.
b) Rexiti jednaqinu x5 + y5 + z5 = 2004 u N.

Jednaqina3.
x3 + px+ q = 0

ima kompleksan koren a+bi, gde su a, b, p, q ∈ R i q, b 6= 0. Pokaza-
ti da je aq > 0.

Dokazati da je broj4.
n2003 + n+ 1

slo�en za svaki prirodan broj n, n > 1.

Dokazati da ne postoji trougao kome za uglove va�i:5.
tgα+ tg β + tg γ = ctgα+ ctg β + ctg γ.

Vreme za rad 180 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.
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Izraqunati vrednost izraza1.
sin 6◦ sin 42◦ sin 66◦ sin 78◦

bez primene kalkulatora i tablica.

Dokazati nejednakost (log2003 2004)−1 + (log2005 2004)−1
< 2.2.

Ravni α i β seku se po pravoj c. Neka je ϕ ugao diedra koga qine3.
te dve ravni, a ψ ugao izme�u neke prave p ravni α i prave c.
Ako je γ ugao izme�u prave p i ravni β, dokazati da va�i

sin γ = sinϕ sinψ.

Izraqunati vrednost determinante

∣∣∣∣∣∣
sinα cosα sin(α+ δ)
sinβ cosβ sin(β + δ)
sin γ cos γ sin(γ + δ)

∣∣∣∣∣∣ .4.

Rexiti sistem jednaqina u skupu realnih brojeva:
x3y3z4 = 1
x2y4z4 = 2
x2y3z5 = 3 .

5.

Vreme za rad 180 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.


