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Prvi razred – A kategorija

U trouglu 4ABC, du�ine stranica su tri uzastopna prirod-1.
na broja. Ako je te�ixna linija povuqena iz A normalna na
simetralu ugla ^ABC, prona�i du�ine stranica trougla.

Neka je H ortocentar oxtrouglog trougla 4ABC. Neka su A1,2.
B1 i C1, redom, centri opisanih krugova trouglova 4BHC,
4CHA i 4AHB. Dokazati da su trouglovi 4ABC i 4A1B1C1

podudarni.

Posmatrajmo konaqan niz od 2003 broja, pri qemu je an =3. [
n2

2004

]
, n = 1, 2, . . . , 2003. Koliko razliqitih qlanova sadr�i

taj niz?

Da li postoji polinom sa celobrojnim koeficijentima takav da4.
va�i: a) P (7) = 8 i P (15) = 12; b) P (8) = 7 i P (12) = 15?

Trgovac preko reke mora da preveze: sir, mixa, pacova, maqku,5.
psa, vuka i medveda. U qamcu ima mesta za samo k od tih 7
objekata. Ako ostavi mixa sa sirom, mix �e ga pojesti. Ako
ostavi pacova sa mixem ili sirom pacov �e ih pojesti. Ako
ostavi maqku sa pacovom ili mixem ona �e ih pojesti. Ako
ostavi psa sa pacovom ili maqkom on �e ih ubiti. Ako ostavi
vuka sa psom ili maqkom on �e ih ubiti. Ako ostavi medveda
sa psom ili vukom on �e ih ubiti. Pretpostavǉa se da trgovac
sve ove doga�aje spreqava da se dese kad je prisutan. Koje min-
imalno k garantuje da on mo�e sve artikle bezbedno da prebaci
na drugu stranu reke?

Vreme za rad 180 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.
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Prvi razred – B kategorija

Dokazati da je nn − n deǉivo sa 24 za sve neparne prirodne1.
brojeve n.

Neka je S presek, me�usobno upravnih, dijagonala AC i BD kon-2.
veksnog i tetivnog qetvorougla ABCD. Dokazati da normala
iz taqke S na pravu BC polovi du� AD.

U trouglu 4ABC za unutraxǌe uglove va�i α− β = 2γ.3.
a) Dokazati da je ugao α tup.
b) Na pravoj AB, iza taqke A u odnosu na taqku B, je data
taqka E takva da je EC = AC. Dokazati da je CA simetrala
ugla ^ECB.

Neka je dato preslikavaǌe f : R → R, tako da za sve x ∈ R va�i4.
f(x) + 2f(1− x) = x. Odrediti f(x).

U jednoj grupi ǉudi se nalaze tri Italijana, qetiri Francuza5.
i pet Xpanaca. Na koliko razliqitih naqina se svi ovi ǉudi
mogu pore�ati u niz tako da svi Francuzi budu jedan pored
drugog, svi Xpanci jedan pored drugog i nikoja dva Italijana
ne budu jedan do drugog?

Vreme za rad 180 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.


