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Qetvrti razred – A kategorija

Neka je ABCD pravougaonik. Neka je E podno�je visine iz A1.
na BD. Neka je F proizvoǉna taqka na dijagonali BD izme�u
D i E. Neka je G presek prave CF i normale iz B na AF . Neka
je H presek prave BC i normale iz G na BD. Dokazati da je
^EGB = ^EHB.

Data je n× n kvadratna tablica [aij ], gde je aij =
1

i + j − 1
. Od-2.

aberimo n brojeva iz tablice, tako da nisu odabrana dva broja
iz iste vrste ili dva broja iz iste kolone. Dokazati da zbir
tih n brojeva ne mo�e biti maǌi od 1.

Odrediti uslov koji treba da zadovoǉe realni brojevi a i b3.
tako da sistem

x + y + z = a
x2 + y2 + z2 = b2

ima jedinstveno realno rexeǌe. U kojim sluqajevima sistem
nema rexeǌa?

Date su dve xahovske table 2 × 4 i u doǌem levom uglu prve4.
nalazi se kraǉ, a u doǌem levom uglu druge top. Oznaqimo sa
kn broj razliqitih n-poteza kraǉem, a sa tn broj razliqitih
n-poteza topom. Za koje n va�i kn < tn?

Dat je pravougli trougao T . Da li je mogu�e izvrxiti razbi-5.
jaǌe trougla T na 2004 trougli�a koji ispuǌavaju slede�e
uslove:
1◦ svaki od tih trougli�a je sliqan trouglu T ;
2◦ ne postoje dva trougli�a koji su podudarni?

Vreme za rad 180 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.
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Qetvrti razred – B kategorija

Na�i visinu kupe maksimalne povrxine omotaqa upisane u lop-1.
tu polupreqnika R.

Dat je kompleksan broj z = cos ϕ + i sinϕ, ϕ ∈ R, ϕ 6= kπ (k ∈ Z).2.

Odrediti modul i argument kompleksnog broja
z + 1
z − 1

.

Na�i oblast vrednosti funkcije y =
x2 + x + 1
x2 − x + 1

.3.

Dokazati da se ni za jedan prirodan broj n zbir 1 + 2 + . . . + n4.
ne mo�e zavrxavati nekom od cifara 2,4,7,9.

Koliko najvixe oxtrih uglova mo�e imati konveksan mno-5.
gougao?

Vreme za rad 180 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.


