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Drugi razred – A kategorija

Dat je trougao 4ABC. Prava simetriqna te�ixnoj du�i iz A1.
u odnosu na simetralu ugla ^BAC seqe opisani krug trougla
4ABC u K. Neka je L sredixte du�i AK. Dokazati:

^BLC = 2^BAC.

Na�i maksimalnu vrednost izraza2.

I = a2 + b2 + c2 + d2 + e2

ako su a > b > c > d > e > 0 realni brojevi za koje va�i a+ b 6 5
i c + d + e 6 5. Kada se posti�e ta vrednost?

Neka je a prirodan broj ve�i od 1. Dokazati da je broj3.
n(2n + 1)(3n + 1) . . . (an + 1)

deǉiv svim prostim brojevima maǌim od a, za svaki prirodan
broj n.

Razlika korena kvadratne jednaqine x2 + px + q = 0 (p, q ∈ R)4.
jednaka je 4. Na�i te korene tako da zbir p + q bude najmaǌi
mogu�i.

Postoji li beskonaqan podskup skupa prirodnih brojeva takav5.
da nijedan ǌegov qlan, niti zbir nekoliko ǌegovih elemenata
nije stepen prirodnog broja (tj. nije broj oblika ak, a, k ∈ N,
k > 2)?

Vreme za rad 240 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.
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Drugi razred – B kategorija

Na�i sva realna rexeǌa jednaqine1.
(x3 − 9x2 − x + 9)2 + (x3 + 3x2 − x− 3)4 = 0.

Neka je AB preqnik kruga k i tetive AD i BC tog kruga se seku2.
u taqki E. Dokazati da

AE ·AD + BE ·BC
ne zavisi od izbora taqaka C i D.

Na�i sve prirodne brojeve x i y tako da va�i x + y2 +3. √
x− y2 − 1 6 1.

Razlika korena kvadratne jednaqine x2 + px + q = 0 (p, q ∈ R)4.
jednaka je 4. Na�i te korene tako da zbir p + q bude najmaǌi
mogu�i.

Na�i sve cele brojeve m takve da va�i (1 + i)m = (1− i)m.5.

Vreme za rad 240 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.


