
44. SAVEZNO TAKMIQEǋE IZ MATEMATIKE

Xabac, 17.04.2004.

Tre�i i qetvrti razred

U trouglu 4ABC povrxine S taqka H je ortocentar, D, E i F1.
su podno�ja visina iz A, B i C, a P , Q i R taqke simetriqne
taqkama A, B i C u odnosu na prave BC, CA i AB, redom.
Poznato je da trouglovi DEF i PQR imaju jednaku povrxinu

T i da je T >
3
5
S. Dokazati da je T = S.

Niz (an) odre�en je uslovima a1 = 0 i2.

(n + 1)3an+1 = 2n2(2n + 1)an + 2(3n + 1) za n > 1.

Dokazati da beskonaqno mnogo qlanova niza pripada skupu
prirodnih brojeva.

Neka je A = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11}. Koliko ima podskupova3.
B skupa A, takvih da za svako n ∈ {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8} va�i: ako
n ∈ B i n + 2 ∈ B, onda bar jedan od brojeva n + 1 i n + 3 tako�e
pripada skupu B?

Neka je (an) niz odre�en uslovima a1 = x ∈ R i 3an+1 = an + 1 za4.
n > 1. Neka je

A =
∞∑

n=1

[
an −

1
6

]
, B =

∞∑
n=1

[
an +

1
6

]
.

Izraqunati zbir A + B u zavisnosti od x.

Vreme za rad 240 minuta.
Svaki zadatak vredi 25 poena.
Rexeǌa detaǉno obrazlo�iti.


