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OPXTINSKO TAKMIQEǋE IZ MATEMATIKE

18.01.2003.

Drugi razred – A kategorija

Bazen se puni dvema cevima za 6 sati. Prva cev bi ga napunila1.
za 5 sati maǌe od druge. Za koje vreme bi bazen napunila druga
cev?

U skupu celih brojeva rexiti jednaqinu2.

x2 + y2 = 3(u2 + v2).

Neka su a i b realni brojevi takvi da je (∀x ∈ R) a cos x+b cos 3x 63.
1. Dokazati da je tada |b| 6 1.

Neka je dat pravougli trougao ABC sa pravim uglom kod temena4.
C (^BCA = 90◦) i neka simetrala pravog ugla seqe hipotenuzu
u taqki D. Neka su taqke K i E podno�ja normala iz taqke D
na stranice BC i AC, redom. Dokazati da je

AD2 + BD2 = (AE + BK)2.

Na katetama jednakokrako–pravouglog trougla ABC (^BCA =5.
90◦), izabrane su taqke D ∈ AC i E ∈ BC, takve da je CD = CE.
Neka su K i L taqke sa du�i AB, takve da je DK ⊥ AE i CL ⊥
AE. Dokazati da je KL = LB.

Vreme za rad 180 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.
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Drugi razred – B kategorija

Bazen se puni dvema cevima za 6 sati. Prva cev bi ga napunila1.
za 5 sati maǌe od druge. Za koje vreme bi bazen napunila druga
cev?

Rexiti jednaqinu: (x − 3)4 + (x − 4)4 = (2x − 7)4, u skupu kom-2.
pleksnih brojeva.

Neka su a, b, c pozitivni brojevi, takvi da va�i a2 + b2 + c2 = 1.3.
Dokazati da je a(b + c) 6

√
2

2 .

Neka je dat pravougli trougao ABC sa pravim uglom kod temena4.
C (^BCA = 90◦) i neka simetrala pravog ugla seqe hipotenuzu
u taqki D. Neka su taqke K i E podno�ja normala iz taqke D
na stranice BC i AC, redom. Dokazati da je

AD2 + BD2 = (AE + BK)2.

Na�i sve prirodne brojeve n, takve da je broj z =
(

3 + i

2− i

)n

5.
realan.

Vreme za rad 180 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.


