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OPXTINSKO TAKMIQEǋE IZ MATEMATIKE
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Qetvrti razred – A kategorija

Dokazati da za pozitivne realne brojeve a, b i c va�i nejed-1.
nakost

(a + b− c)(b + c− a)(c + a− b) 6 abc.

U skupu nenegativnih celih brojeva rexiti jednaqinu2.

x2 + x = y4 + y3 + y2 + y.

Dokazati da za realne brojeve a i b va�i3.

a 6 b ⇒ a3 − 12a− 16 6 b3 − 12b + 16.

Neka su a = BC, b = CA i c = AB stranice trougla 4ABC u4.
kome je ^BAC = 3 · ^ABC. Dokazati da je tada

bc2 = (a− b)2(a + b).

Mnogougao koji je opisan oko kruga polupreqnika r razlo�en je5.
na konaqno mnogo trouglova. Dokazati da je suma polupreqnika
upisanih krugova u te trouglove ve�a od r.

Vreme za rad 180 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.
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Qetvrti razred – B kategorija

Dokazati da svi kompleksni brojevi z, za koje va�i |z − 1| =1.
2|z + 1|, pripadaju jednom krugu. Na�i centar i polupreqnik
tog kruga.

Na�i sve proste brojeve p za koje je broj 7p + 1 kvadrat2.
prirodnog broja.

Na�i realna rexeǌa sistema jednaqina3.

x2y2 − 2x + y2 = 0, 2x2 − 4x + 3 + y3 = 0.

Neka je a0, a1, . . . , an, an+1 aritmetiqki niz. Dokazati da va�i :4.

a1
3 + a2

3 + . . . + an
3 =

(anan+1)2 − (a1a0)2

4d
,

gde je d razlika niza.

Kazaǉke na satu su preklopǉene taqno u pono�. Kada �e se5.
slede�i put preklopiti?

Vreme za rad 180 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.


